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1. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ n �ÏÌÏÖÉÍ
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îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ n > 3, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ [A

n

℄ = [B
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2. îÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÍÅÞÅÎÙ 2024 ËÒÁÓÎÙÈ É 2024 ÓÉÎÉÈ ÔÏÞËÉ, ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ

ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ. ðÁÒÕ ÞÉÓÅÌ (a; b) ÎÁÚÏ×£Í ÈÏÒÏÛÅÊ,

ÅÓÌÉ ÍÏÖÎÏ �ÒÏ×ÅÓÔÉ ÎÅ �ÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ �ÒÑÍÕÀ ÔÁË,

ÞÔÏ Ó ÏÄÎÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÔ ÎÅ£ ÌÅÖÁÔ ÒÏ×ÎÏ a ËÒÁÓÎÙÈ É b ÓÉÎÉÈ ÔÏÞÅË. îÁÊÄÉÔÅ

ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ×ÏÚÍÏÖÎÏÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÈÏÒÏÛÉÈ �ÁÒ.

3. ÷ÎÕÔÒÉ ×�ÉÓÁÎÎÏÇÏ ÓÅÍÉÕÇÏÌØÎÉËÁ A
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ÄÁÎÁ ÔÏÞËÁ P . ïËÁÚÁÌÏÓØ,

ÞÔÏ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÑ �ÅÒ�ÅÎÄÉËÕÌÑÒÏ× ÉÚ P ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ ÓÅÍÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ

ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÅÎÔÒÙ ÓÅÍÉ Ï�ÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ

ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× ×ÉÄÁ PA
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4. ÷ �ÒÁ×ÉÌØÎÏÍ 1000-ÕÇÏÌØÎÉËÅ �ÒÏ×ÅÄÅÎÙ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ, ÒÁÚÂÉ×ÁÀÝÉÅ ÅÇÏ

ÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ Ó ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ × ×ÅÒÛÉÎÁÈ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÅÓÔØ ÎÅ ÍÅÎÅÅ ÄÅ×ÑÔÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ �Ï ÄÌÉÎÅ.

5. íÉÈÁÉÌ ÈÏÞÅÔ ÒÁÓ�ÏÌÏÖÉÔØ ×ÓÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÏÔ 1 ÄÏ 2024 �Ï ËÒÕÇÕ

ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ËÁÖÄÏÅ ÞÉÓÌÏ ÉÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÌÏÓØ ÒÏ×ÎÏ ÏÄÉÎ ÒÁÚ É ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÔÒÅÈ

�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a, b, 
 ÞÉÓÌÏ a+ 
 ÂÙÌÏ ËÒÁÔÎÏ b+ 1. óÍÏÖÅÔ ÌÉ ÏÎ

ÜÔÏ ÓÄÅÌÁÔØ?

6. äÌÑ ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏM ×ÓÅÈ

ÏÔÒÅÚËÏ× ×ÉÄÁ [l; r℄, ÇÄÅ �ÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ l É r ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏ×ÉÀ 0 6 l <

r 6 n. ëÁËÏÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ÉÚ M ÍÏÖÎÏ ×ÙÂÒÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ

ËÁÖÄÙÊ ×ÙÂÒÁÎÎÙÊ ÏÔÒÅÚÏË �ÏÌÎÏÓÔØÀ ÓÏÄÅÒÖÁÌ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÇÏ ÄÒÕÇÏÇÏ

×ÙÂÒÁÎÎÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ?

7. ðÕÓÔØ a; b; 
; d ∈ [0; 1℄. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
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8. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ d(n) ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï

ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ×ÓÅÈ �ÁÒ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ

(a; b) ×Ù�ÏÌÎÑÅÔÓÑ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï d(a)+d(b) 6 d((a; b))+d([a; b℄). (ëÁË ÏÂÙÞÎÏ,

(a; b) É [a; b℄ ÏÂÏÚÎÁÞÁÀÔ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÏÂÝÉÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ É ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÏÂÝÅÅ

ËÒÁÔÎÏÅ ÞÉÓÅÌ a É b ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ.)


